函数的奇偶性总结讲义(胡老师)                                                                                                

函数的奇偶性总结讲义
【知识总结1】奇偶性的定义

1、关于函数的奇偶性的定义

定义说明：对于函数
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的定义域内任意一个：

①
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是偶函数； ②
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奇函数；

★函数的定义域关于原点对称是函数为奇（偶）函数的前提。
2、函数的奇偶性的几个性质

①、对称性：奇（偶）函数的定义域关于原点对称；

②、整体性：奇偶性是函数的整体性质，对定义域内任意一个
[image: image9.wmf]x

都必须成立；

③、可逆性： 
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奇函数；

④、等价性：
[image: image16.wmf])

(

)

(

x

f

x

f

=

-


[image: image17.wmf]Û


[image: image18.wmf]0

)

(

)

(

=

-

-

x

f

x

f

 
[image: image19.wmf])

(

)

(

x

f

x

f

-

=

-


[image: image20.wmf]Û


[image: image21.wmf]0

)

(

)

(

=

+

-

x

f

x

f


⑤、图像：奇函数的图像关于原点对称，偶函数的图像关于
[image: image22.wmf]y

轴对称；

⑥、可分性：根据函数奇偶性可将函数分类为四类：奇函数、偶函数、既是奇函数又是偶函数、非奇非偶函数。

题型1、奇偶性与图像
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例1、已知偶函数
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轴右则时的图像如左图，试画出函数
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轴左则的图像。


           （例1）             （例2）                          （例3）
例2、已知
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 EMBED Equation.3  [image: image28.wmf]È



 EMBED Equation.DSMT4  [image: image29.wmf](
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上的奇函数，当
[image: image30.wmf]0

>

x

 时，
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 的图象如右图所示，那么f (x) 的值域是          .
例3、定义在[－2,2]上的偶函数f(x)，它在[0,2]上的图象是一条如图所示的线段，则不等式f(x)＋f(－x)>x的解集为________．
例4、（2013·湖北高考文科·Ｔ8）x为实数，
[image: image32.wmf][]

x

表示不超过
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的最大整数，则函数
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在
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上为(   )

A．奇函数     
B．偶函数      
C．增函数       
D．  周期函数
题型2、奇偶性的判断
例5、判断下列各函数是否具有奇偶性

①
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例6、函数
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A．关于x轴对称

B．关于y轴对称   C． 关于原点对称

D．关于直线x＝1对称

例7、对于函数f(x)＝，下列结论中正确的是【    】
A．是奇函数，且在[0,1]上是减函数     B．是奇函数，且在[1，＋∞)上是减函数

C．是偶函数，且在[－1,0]上是减函数   D．是偶函数，且在(－∞，－1]上是减函数
例8、已知
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【知识总结2】奇偶性的要点

①奇函数+奇函数=奇函数；     ②偶函数+偶函数=偶函数；  ③奇函数
[image: image48.wmf]´

偶函数=奇函数；
④奇函数
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奇函数=偶函数；    ⑤偶函数
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偶函数=偶函数；  ⑥奇函数+偶函数=非奇非偶函数. 
⑦若函数
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⑧若奇函数
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题型3、抽象函数的奇偶性
例9、若函数
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的图象关于【    】
   A. 
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轴对称       B. 
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轴对称     C. 原点对称     D. 以上均不对

例10、定义在区间(－∞，＋∞)上的奇函数
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A． (1)与(4)　　    B． (2)与(3)　　   C ． (1)与(3)　　   D． (2)与(4) 

题型4、 利用奇偶性比较大小

例11、已知
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例12、已知偶函数
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之间的大小关系是_____________

例13、(合肥一模)已知函数f(x)图象的两条对称轴x＝0和x＝1，且在x∈[－1,0]上f(x)单调递增，设a＝f(3)，b＝f(eq \r(2))，c＝f(2)，则a、b、c的大小关系是【    】
A．a>b>c  
B．a>c>b    C．b>c>a  

D． c>b>a
题型5、利用奇偶性求函数值

例14、①已知
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例15、若
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　A．最小值－5　　　　B．最大值－5　　　C．最小值－1　　　　D．最大值－3
题型6、利用奇偶性求解析式

例16、①已知
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时，求
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解析式？
例17、设函数
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题型7、利用奇偶性定义求参数的值

例18、①已知
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②已知
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例19、已知函数
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是奇函数，则
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的值为【    】
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题型8、函数的奇偶性与变形、图像结合

例20、设偶函数
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例21、设奇函数f(x)在(0，＋∞)上为增函数，且f(1)＝0，则不等式<0的解集为【    】
A．(－1,0)∪(1，＋∞)         B．(－∞，－1)∪(0,1)

C．(－∞，－1)∪(1，＋∞)    D．(－1,0)∪(0,1)

例22、设奇函数
[image: image153.wmf]()
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例23、若f(x)为奇函数，且在(0，+∞)内是增函数，又f(－3)=0,则xf(x)<0的解集为_________.

例24、若函数f(x)是定义在R上的偶函数，在(－∞，0]上是减函数，且f(3)＝0，则使得f(x)<0的x的取值范围是【    】
A．(－∞，3)∪(3，＋∞)     B．(－∞，3)      C．(3，＋∞)    D．(－3,3)
题型9、利用奇偶性求参数的范围

例25、 ①已知定义在[-2，2]上的奇函数，f (x)在区间[0，2]上单调递减，若f (m)+f (m-1)＞0,求实数m的取值范围
②已知定义在[-2，2]上的偶函数，f (x)在区间[0，2]上单调递减，若f (1-m)<f (m),求实数m的取值范围

例26、已知函数
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的定义域为
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例27、设定义在[-2,2]上的偶函数
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例28、已知奇函数
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[image: image169.wmf]m

的取值范围.

例29、已知定义域为(－1，1)的奇函数y=f(x)又是减函数，且f(a－3)+f(9－a2)<0,则a的取值范围是【    】
A.(2
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，3)

B.(3，
[image: image171.wmf]10
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[image: image172.wmf]2

，4)
D.(－2，3)

例30、①（2011 湖南卷）已知[image: image173.png]f(x)



为奇函数，[image: image174.png]g(x)=f(x+2,g(-2)=3



，则[image: image175.png]2



为 　　      
②（2013·湖南卷）已知f（x）是奇函数，g（x）是偶函数，且f（－1）+g（1）=2，f（1）+g（－1）=4，则g（1）等于【    】
A.4    B .3    C.2    D.1
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